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Funcion polindmica
Una funcion polinémica f es una funcion cuya expresion es un polinomio tal como:
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f(x)=5x3—x2—x+1

El dominio de las funciones polinomicas son todos los ndmeros reales.
Las funciones polindmicas son continuas en todo su dominio.

Se llama grado de una funcion polindmica al mayor exponente de sus términos. Por ejemplo, el polinomio de la funcién del
grafico de arriba es de grado 3.

Losdiferentes a, (a,. a,....a ). son nimeros reales [lamados coeficientes de un polinomio.




Una funcion f es constante si |a variable dependiente y toma el mismo valor a para cualquier elemento del dominio (variable
independiente x).

f(z) =a siendo a constante
Y
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En términos matematicos, la funcion f es constante si para cualquier par de puntos x, y x, del dominio tales que x,<x,, se

cumple que f(x,) = f(x,). CO n Sta nte
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La grafica de una funcién constante es una recta paralela al eje de abscisas X.



Funcion polindmica de primer grado

Las funciones polindmicas de primer grado o de grado 1 son aquellas que tienen un polinomio de grado 1 como expresion.
Estan compuestas por un escalar que multiplica a la variable independiente mas una constante. Su mayor exponente es x elevado a
1.

f(x)=mz+n

siendo m la pendiente v n la ordenada

(Pendiente)

n (Ordenada)

Su representacion grafica es una recta de pendiente m.




Funcion afin

Una funcion afin es una funcion polinomica de primer grado que no pasa por el origen de coordenadas, o sea, por el punto
(0,0).

Las funciones afines son rectas definidas por la siguiente formula:

flx)=mx+n

Los escalares my n son diferentes de O.

f(x)=mx+n

n (Ordenada)

FUNCION AFIN
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Son funciones rectas de |la forma:

f(z) =mzx

siendo m la pendiente y diferente de 0

fx)=mx

m (Pendiente)

FUNCION LINEAL

También se llaman funciones de proporcionalidad directa. La constante m es |a razén de proporcionalidad.

El término independiente n de la funcion afin es cero.
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Una funcion identidad es una funcion tal que la imagen de cualquier elemento es éste mismo:

i) ==

Estas funciones también suele denotarse por id.

fx) = id(x) = x

"X
FUNCION IDENTIDAD

La funcioén identidad es una funcion lineal de pendiente m = 1 que pasa por el origen de coordenadas, es decir, por el punto
(0,0). Divide el primer y el tercer cuadrante en partes iguales, o sea, es su bisectriz.




Funcion cuadratica

Las funciones cuadraticas (o funciones de segundo grado) son funciones polinémicas de grado 2, es decir, el mayor

exponente del polinomio es x elevado a 2 (x?):

f(x)=az’+ bz +c

siendo a # 0

Su representacion grafica es una parabola vertical.

: f(x)=ax*+bx+c

|
IEje de
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Una funcion cuadratica puede tener dos raices reales, una o ninguna. Las raices de una funcion son los elementos del dominio
que la hacen nula. Es decir, son los puntos donde |a grafica de la funcion corta al eje X.




Funcion cubica
Las funciones cubicas (o funciones de tercer grado) son funciones polindmicas de grado 3, es decir, las que el mayor

exponente del polinomio es x elevado a 3 (x°):
f(x)=az®+bz’*+cx+d

siendo a # 0

La representacion grafica de |a funcion cibica es:
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Funcion
cubica

Una funcion clbica puede tener tres raices reales dos o una. Las raices de una funcion son los elementos del dominio que la
hacen nula. Es decir, son los puntos donde la grafica de la funcion corta al eje X.




Funcion racional

Las funciones racionales f(x) son el cociente irreducible de dos polinomios (para ello, no deben tener las mismas raices). La
palabra racional hace referencia a que esta funcion es una razon.

P(z)
Q(z)

P(x) es el polinomio del numerador y Q(x) el del denominador (La variable x debe de estar en el denominador).

flz) =

El dominio de una funcion racional son todos los nimeros reales excepto los valores de la variable x que anulan el
denominador (Q(x)) = 0), es decir, excepto las raices del polinomio correspondiente al denominador.

Dom f=R—-{zeR \ Q(z) =0}
La grafica de estas funciones, si el polinomio del denominador Q(x) es de grado 1, es una hipérbola:
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Funcion racional




(En todas las funciones racionales en las que el grado del polinomio del numerador P(x) sea el mismo que grado del del

denominador Q(x), existe una asintota horizontal y = a / k, siendo aqui a y k los coeficientes de los términos de mayor grado de P(x)
y de Q(x)) respectivamente.

37x3—2x2+x—17

f = :
(x) —2x34+3x2—x+1




Funcién de proporcionalidad inversa

Una funcion de proporcionalidad inversa es |a que, cuando la variable dependiente y es igual a una constante dividida por |a
variable independiente x . Su expresion es:

k es el coeficiente de proporcionalidad inversa.

Su dominio y su codominio son los nimeros reales, excepto en las asintotas (x = 0 e (y = 0) en donde hay un punto de rupturay
el denominador es nulo.

Dom f =R — {0}




La derivada de la funcion de proporcionalidad inversa es:

Sik >0, lafuncion es decrec

¥




Sik <0, lafuncion es creciente y esta en el segundo y cuarto cuadrante.
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k
f(x)=;
k<0

La grafica es una hipérbola equilatera con una asintota vertical y otra horizontal en los dos ejes de coordenadas.




Funcion radical

Una funcion radical o funcion raiz es |a que la variable dependiente y se obtiene de una raiz que alberga en el radicando a la

variable independiente x.

y =Y

Son llamadas también funciones irracionales.

Cuando el indice de laraiz n es par, el dominio de la funcion son los valores de x que hacen al radicando cero o mayor que cero.

Y
y=VFf®

Vx-f(x)>0

Cuando el indice es impar, el dominio son los numeros reales.




Un ejemplo de grafica de funcion radical con indice n impar:

¥




Funcion inversa

Sea f una funcion que asigna a los elementos de un primer conjunto (conjunto inicial X) un elemento de un segundo conjunto

(conjunto final Y). La funcidn inversa (o funcion reciproca) de f (denotada por f1) es aquella que hace el camino inverso, asignando
alos elementos de Y elementos de X.

Funcion Funcidn inversa
Formalmente, diremos que f! es la inversa de f si:
Si f(r)=y entonces fly)==z

También podemos definir una funcion inversa a partir de la composicion de funciones. f! es la inversa de fvy f* si la

composicion de f da la funcion identidad.

(gof)(x)=(fog)(z)=2

Para que una funcion f tenga inversa necesariamente debe ser inyectiva.




Funciones trascendentes

Una funcién trascendente es |a que la variable independiente x se encuentra en el exponente, el indice de una raiz, en un
logaritmo o enuna funcién trigonométrica.

Para una funcion trascendente no basta con operaciones algebraicas, sino que se requieren célculos como derivadas,
integrales, trigonometria, etc.

Son funciones trascendentes las exponenciales, las potenciales exponenciales, logaritmicas o las trigonométricas.

Funcién exponencial

Una funcién exponencial es aquella que la variable independiente x aparece en el exponente y tiene de base una constante a.
Su expresion es:

f(z) =a*

siendo a un real positivo,a > 0,y diferente de 1,a# 1.

/

También se suele denotar |a funcién como exp (x).




La funcion potencial exponencial es aquella en la que, tanto la base como el exponente son funciones. Dicho de otra manera,

la variable independiente x se encuentra en |la base y en el exponente. Su forma genérica es:

y = f(x)9™

Estas son dos graficas de la funcion potencial exponencial. Una, mas simple y otro ejemplo cualquiera:

Y




Funcion logaritmica

Una funcidn logaritmica esta formada por un logaritmo de base a, y es de la forma:
f(z) = log,(z)
siendo a un real positivo,a > 0, y diferentede 1,a# 1.

v

La funcion logaritmica es la inversa de la funcion exponencial.




Funciones definidas a trozos

Las funciones definidas a trozos (o funcion por partes) si la funcion tiene distintas expresiones o férmulas dependiendo del
intervalo (o trozo) en el que se encuentra la variable independiente (x).

Por ejemplo:

La imagen de un valor x se calcula segiin en que intervalo se encuentra x. Por ejemplo, el O se encuentra en el intervalo (-«,1),
por lo que su imagen es f(0)=0. El valor 3 estd en el intervalo [1,4], entonces su imagen es f(3)=2.




Funcion valor absoluto

La funcion valor absoluto devuelve el valor numérico del segundo término, pero afectado siempre del signo positivo. Tiene
sentido para caracterizar distancias, longitudes.

La expresion mas simple de una funcion valor absoluto es: f(x) = |x| y la grafica son dos rectas simétricas en el primer y
segundo cuadrante, con pendientes 1y -1 (forma de “V") que se cortan en el origen (0,0).

) 4

El dominio son nimeros reales y el codominio, los reales positivos.




Una funcion valor absoluto se puede desplazar, simplemente, deslizindose el vértice a derecha e izquierda por el eje de las X
con esta forma: f(x) = |x #k|. (si k va con signo mas , la grafica se desplaza una distancia k hacia la izquierda; si k va con signo menos,
la grafica se desplaza una distancia k hacia la derecha). El vértice estara en (Fk, ).

4

f(x) =|x+ kK f(x) =|x— k|




También se puede desplazar verticalmente, deslizandose el vértice arriba o abajo por el eje de las Y con esta forma: f(x) = |x|+ k.
(si k va con signo mas, la grafica se desplaza una distancia k hacia arriba; si k va con signo menos, la grafica se desplaza una

distancia k hacia abajo. El vértice estara en (O, +k).

: ¥
f(x) = x|+ k

f(x)=|x|—k

(En ambos casos, tomamos la constante k como un nliimero positivo)







